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7. неявно заданная функция 
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ПРИЛОЖЕНИЯ ПРОИЗВОДНОЙ 

Теоремы Роля, Лагранжа, Коши 
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Раскрытие неопределенностей по правилу Лопиталя 
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2.1 . дроби привести к общему знаменателю; 
2.2 . умножить и разделить разность функций на 

сопряженное выражение, если это разность 
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Исследования функции без применения производных 
 
 
№ 
п/п 

Цель 
исследования Действия Вывод 

1 
Найти область 
определения 
функции 

Найти точки, в которых 
функция не определена или не 
задана (точки разрыва графика 

функции) 

Исключить найденные точки 
из области определения 

функции 

2 
Найти  

вертикальные 
асимптоты 

 
Вычислить односторонние 
пределы функции в точках 

разрыва и в точках, 
«подозрительных» на разрыв 
для кусочно-аналитической 

функции 

Если хотя бы один из 
односторонних пределов в 
исследуемой точке равен 
бесконечности, то график 

функции имеет вертикальную 
асимптоту: 
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Исследовать 
функцию  
на четность  
и нечетность 
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то функция четная. 

 
Если )()( xfxf −=− , 
то функция нечетная 

Ограничиться исследованием 
функции на интервале ),0( ∞ . 
График  четной функции 
симметричен относительно 
оси OY, график нечетной 
функции симметричен 
относительно начала 

координат  

4 
Исследовать 
функцию на 

периодичность 

T – период функции – 
(наименьшее из всех 
возможных значений, 

удовлетворяющих уравнению: 
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функции периодическим  
образом 
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Исследования функции с применением производных 
 

№ 
п/п 

Цель 
исследован

ия 
Действия и вывод 

1.1.1. Найти критические точки первого порядка  :,...,2,1, nixi =

0)(/ =ixy или , или не существует ∞=)(/
ixy −)(/
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(необходимое условие существования экстремума функции в точке); 
 
1.2.1. Применить первое достаточное условие существования 
экстремума функции в критической точке: 
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1.2.2. Если  и  – стационарные точки (все производные до (2к–1) 
порядка равны нулю), можно применить второе достаточное условие 
существования экстремума функции в точке: 
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