
ВАРИАНТ  1 

Проинтегрировать уравнения 
1. ; 0)()( 22 =−++ dyyyxdxxxy
2. ; yyxy lnsin2 =′
3. xdydxyx =+ )2( ; 
4. ; 0)2( 22 =−− dxyxydyx
5. ; 222 )1(2)1( xxyyx +=−′+
6. ; yxyx 2ln)1( =−′
7. ; 243 yxyyx −=−′

8.  0)4()4( 3443 =+++ dyeyexdxeyex xyxy

9. 0)1cos(sin)1sin(cos =−⋅++⋅ dyxydxxy ; 

10. ; 1)0(,2)( 22 ==′− yxyyyx
11. ; 0)()( 222 =++′−′ ++ yxeyxeyy yxyx

12. ; 0)( 3 =+−′ xyy
13. ; 123 =′+′′ yxyx
14. ; yyy ′′=′+′ ))(1( 2

 
15.      

; 
,023 =+′+′′ yyy

3)0(,2)0( −=′= yy
16. ; 5+=−′+′′−′′′ xyyyy
17. ; )1(2 2 −=+′−′′ xeyyy x

 

18. ; )cos(sin102 xxeyy x +=′+′′

19. 
2

23
+

=+′+′′
−

x

x

e
eyyy ,       

0)0(,0)0( =′= yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 
xexxyyy 42 2812168 +−=+′−′′ ; 

 
 

 



ВАРИАНТ  2 

Проинтегрировать уравнения 

1. 
y

yxy
ln

cos' = ; 2.  0cos)1(3 2 =−+ − dyyedxytge xx

3. x
y

exyxy −=' ; 4. ; ''22 xyyyxy =+

5. ; 322 +=′ xyyx
6. ; xxyyx ln22 =+′
7. ; xyyyx ln2 2=+′

8. 01
2222
=

−
−⎟

⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛
−

− yx
dyydx

yx
x

; 

9. 0)2()3( 22 =−+− dyyyxdxyx ; 
10. 1)0(,sin)1(cos −=+=′ yxyxy ; 
11. ; 06'7)'(3)( 34 =−+−′ yyy
12. ; 2)'(' yyyxy −+′=

13. ; 2)()2()1( yyyy ′=′′+⋅+
14. 01=+−′′−′′′ xyyx ; 

 

15. ,  0178 =+′−′′ yyy
1)0(,0)0( =′= yy ; 

16. ; 128118 +=+′′+ xyyy IV

17. ; xexyyy 22445 =+′−′′
 

18. ; xeyyy x 4cos136 3−=+′+′′

19. ,
3sin

99
x

yy =+′′   

πππ
2
3

6
,4

6
=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛′=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 
xxeyy x 4sin644cos644816 4 −+=′−′′′ ; 

 



ВАРИАНТ  3 

Проинтегрировать уравнения 
1. 2' =+ yxctgy ; 2. ; 0secsec 22 =⋅+⋅ dyxtgydxyctgx
3. )ln(ln' xyyxy −= ; 4. ; 02)2( 22 =+− dyxydxyx

5. ; 01=−−+′ xyyx

6. 
x

xctgyy
sin

1
=−′ ; 

7. ; 02 22 =+−′ yxyyx
8. ; 0)2sin2(cos2 22 =−+ dyyxydxyx

9. 0)1()1( =−++ dyy
xedxe y

x
y
x

; 

10.  ; 5,0)1(,2 ==+′ yyyyx
11.  ; 2)( yy ′=
12.  ; 22 )'()( yyxy −′=

13.  ; 0
0

)(2 2 =′′+′ yyx
14.  ; )( 2 =′′+′ yyy

 
15. ,  045 =+′−′′ yyy

1)0(,0)0( =′= yy ; 
16. ; 344 2 +=′+′′+′′′+ xyyyy IV

17. ; xeyyy 35204 =+′−′′
 

18. ; )cos3sin5(84 xxeyyy x −=+′−′′

19. xctgyy 2=+′′ ,     

2
2

,1
2

=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛′=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ππ yy ; 

20. Указать структуру общего решения 
xexyy 232sin84 +=−′′ ; 

 



ВАРИАНТ  4 

Проинтегрировать уравнения 
1. 03' =−+ yxy ; 2. 0)4(6 22 =+−− dyxdxyy ; 

3. 0' =−+ yxexy x
y

; 4. ; 1)1(),2('2 223 =−= yyxyyx

5. ; xxtgyy sin2 =−′

6. ; 1cos2 =+′ yxy
7. ; 0)2()1( 22 =−−−′− xxyyyxx

8. 0
1)1(

)1(2
222 =

+
+

+
− dy

x
edx

x
ex yy

; 

9. ; 0)64()92( 322 =−+− dyyxydxxxy
10. ; 0)1(,1)1( 22 =+=+′ yyxyxy

11. ; 1)'ln( =−′ yxy

12. 2)'(1 yayxy ++′= ; 
 

13. ; xxey 2=′′

14.  yyy ′′=′+ 2)(1 ;

 
15. 0222 =+′−′′ yyy ,  

; 0)0(,1)0( =′= yy
16. ; 5234 +=+′′+ xyyy IV

17. 
x

eyyy 3
7

549429
−

=+′+′′ ; 
 

18. ; )cos(sin22 xxeyy x +−=′+′′

19. x

x

e
eyyy 3

3

1
9189 −+

=+′−′′ ,    

0)0(,0)0( =′= yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 
xxeyyy x 2sin52 +=+′+′′ − ; 

 



ВАРИАНТ  5 

Проинтегрировать уравнения 

1. xyxy sin)1(cos' ⋅+= ; 2. 0
2)1(
=

+
+

− x
dy

yx
dx

; 

3. 22' yxyxy +=− ; 4. )5(ln)4ln(ln' +=+−
x
yyxyxy ; 

5. ; 32 xyxy =+′

6. ; 1)')(1( =++ yyex

7. ; 243 yxyxy −=−′

8. 0)sin1()ln( =++++ dyy
y
xdxyx ; 

9. ; 0)3()52( 2 =++− dyxedxxy y

10. ; 0)1(,0222 ==+++′ yxxyyyx

11. ; 1)1)'(( 22 =+yy

12. 2)'(
3
1

3
2 yyxy +′= ; 

 

13. ; 12 =′+′′ yxyx

14. ; 2)(2 yytgy ′=′′

15. ,  0168 =+′−′′ yyy
2)0(,1)0( =′= yy ; 

16. ; 1−=+′−′′−′′′ xyyyy
17.  xexyyy −−=′−′′−′′′ )148(32 ;
 

18. ; xeyyy x 6sin44 2=+′−′′

19. 
x

yy
4cos

1616 =+′′ ,     

0)0(,3)0( =′= yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 
12 23 −+=+′−′′ xxeyyy x ; 

 



ВАРИАНТ  6 

Проинтегрировать уравнения 
1. ; xyyx =− ')1( 2

2. xyy ln2' ⋅= ; 

3. 0
2

' =
+
+

+
yx
yxy ; 

4. ; 0)2( 22 =+− dyxdxxyy
5. ; xxtgyy 2sin=+′
6. ; )1ln2( +=+′ xxyyx

7. ; 0
23 =+−′ −xeyxyy

8. 0)2sin
8

(8cos2
2

32 =−+ dyyxydxyx ; 

9. ; 0)3(2 4223 =−+ −− dyyxydxxy
10. 5,0)1(,01 ==−−+′ yxyyx ; 

11. 
y
eyy

x

′
+′= ; 

12. ; )ln( yyxy −′=′

13. ; 0)(2 2 =′−′′ yyy

14. yyxx ′=′′⋅ln ;
 
15. ,     05314 =+′+′′ yyy

5)0(,1)0( −=′= yy ; 
16. ; 1232 2 +=′−′′−′′′ xyyy
17. ; xexxyyy )32(712 2 +−=+′−′′

 

18. xyyy 2sin1752 −=+′+′′ ; 

19. xe
yyy −+
=+′−′′

2
123 ,      

3ln5)0(,3ln31)0( =′+= yy  

20. Указать структуру общего решения уравнения 
xshyy 323 =′+′′ ; 

 



ВАРИАНТ  7 
Проинтегрировать уравнения 

1. 0)1(2 22 =++⋅+ dyxydxxy ; 
2. ( ) ( ) 0=++− dyyxydxxxy  
3. ; 0)2( 22 =−+ dxyxdyxy

4. 0sinsin =−⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ + dy

x
yxdx

x
yyx ; 

5. ; 42 xyxy =+′

6. ; 2)1( xyyxx =−′+
7. ; 322 yxyxy +=′

8. 0)(ln 3 =−+ dyyxdx
x
y ; 

9.  0)32()363( 23222 =++++ dyyxxdxxyyxx

10. 0)1(, ==−+′ yxyexyx x
y

; 

11. ; 05)'(3)'(2)( 246 =−′+++′ yyyy

12. ; 3)'(2 yyxy +′=

13. 
x

y
x

yx 11
=′+′′ ; 

14. 02 =+′+′′ yy ; 
 
15. ,    022 =+′+′′ yyy

1)0(,0)0( =′= yy ; 
16. ; 3910 +=+′′− xyyy IV

17. ; xexyyy )68(32 +=′−′′+′′′

18. ; xeyyy x 6sin44 2−=+′−′′
19. xctgyy 284 =+′′ ,      

4
4

,5
4

=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
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⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ππ yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 

xxeyyy
x

sin)1(249 2 ++=+′+′′
−

; 

 



ВАРИАНТ  8 

Проинтегрировать уравнения 

1. 0
9 22

3

=+
−

−

dx
y
xdy

x
e y

; 

2. ; 0)1( 22 =−+ dxedyye xx

3. ; dyxydxydyx =+ 22

4. dyxdxyxy =+ )( ; 
5. ; 1)( =′+ yyex

6. ; 32 xyxy =+′

7. xarctg
x

y
x

xyy
22 1

4
1

2
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=
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−′ ; 

8. ( ) 012 22 =−−+− dyyxdxyxx ; 

9. 01
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⎞
⎜
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⎛ + dy
y
xdxxtg

y
; 

10. ; 0)0(,)1(2)1( 222 =+=−′+ yxxyyx
11. ; 08)()(6)(3 245 =−′+′−′ yyy

12. ; 1)( 2 =′−′ yxyy
 

13. ; 2)()1( yyyy ′=′′+

14. 
y
x

x
yy

′
+
′

=′′
2

2 ; 

15. ,    0710 =+′−′′ yyy
2)0(,7)0( =′= yy ; 

16. xyyyy 4254 =−′+′′−′′′ ; 
17. ; xexyyy )43(346 −=+′+′′
 

18. xxyy 5sin35cos2 +=+′′ ; 

19. x

x

e
eyy 2

2

1
42 −

−

+
=′−′′ ,      

24ln)0(,4ln)0( −=′= yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 
xexxyy 2cos6sin2 +−=+′′ ; 

 



ВАРИАНТ  9 

Проинтегрировать уравнения 
1.  0)4()4( 4343 =+++ dyxydxyx

2. 0
11
=

+
−

+ x
dyy

y
dxx  

3. 01 =⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−−⋅+ dxy

x
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4. 
x

yxyxyyx +
+=−′ ln)( ; 

5. ; 
2

sincos xexxyyx −=−′⋅

6. ; 1)1(2)1( 24 =++′− xxyyx

7. yxxxyyx )1()1( 22 −=+′− ; 0
12cos

cos)1(2
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2

=
−

+
+⎟

⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ + dy
y
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y

x ; 

8. ; 0)685()3810( 2 =+−+−− dyxxdxyxy
9.   ,0)2()2( 2323 =−+− dyyxydxxyx 1)0( =y ; 
10. ; 2)(2 yx ye ′−= ′

11. ; yyyx =+′′ )2(

12. )1(ln +
′′

=′′
x
y

x
yy ; 

13. ; 32 )()( yyyy ′−′=′′
 
15. 0252 =+′+′′ yyy ,   

1)0(,0)0( =′= yy ; 
16. ; 8512104 +=+′+′′+′′′+ xyyyyy IV

17. ; xexyyyy )1612(99 −=+′−′′−′′′

18. ; xeyyy x 5cos136 3−=+′+′′

19. 
x

yy
π

ππ
cos

2
2 =+′′       

0)0(,3)0( =′= yy ; 
20. Указать структуру общего решения уравнения 

)cos(sin21115 xxexyyy x ++=+′−′′ ; 

 



ВАРИАНТ  10 

Проинтегрировать уравнения 
1. 0ln23 =− dyxxdxytg ; 
2. ; )'1(2' 2 yxyy +=−
3. ; ( ) 022 =++ dyxydxyx

4. 
yx
yxy

+
−

=′ ; 

5. ; 2/322 )1(2)1( +=−′+ xxxyyx
6. )2(ln −=−′ xxyyx ; 
7. ; xyyxy ln2 2=+′

8. ; 0)2sin(sin3 322 =++ dyyxydxyx
9. ; 0)3()1( =+−+−+ dyexdxye yx

10. 
2

)1(,1)(sin2 π
==′+ yyyctgxy ; 

11. y
y
x ′=
′

arcsin ; 

12. ; 0)( 2 =+′−′ yyxy
 

13. )1( yyy ′+′=′′ ; 

14. )1(
1

−=
−
′

−′′ xx
x
yy ;

 
15. ,    034 =+′−′′ yyy

10)0(,6)0( =′= yy ; 
16. ; xyyyyy IV 25242 =−′−′′+′′′+
17. ; xexxyyy −+−=+′−′′ )13( 2

 

18. xyyy cos1052 =+′+′′ ; 

19. xe
yyy −+
=+′−′′

1
123 ,       

2ln3)0(,2ln21)0( =′+= yy ; 

20. Указать структуру общего решения уравнения 
xxyy sin37cos2 +=+′′ ; 
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