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�� pLOSKOSTX� E� OB�EE URAWNENIE�
�� kAK OPREDELQETSQ WZAIMNOE RASPOLOVENIE PLOSKOSTEJ� zAPI�ITE

FORMULY DLQ OPREDELENIQ UGLA MEVDU PLOSKOSTQMI� USLOWIQ PARALLELX�
NOSTI I PERPENDIKULQRNOSTI PLOSKOSTEJ�

�� wYWEDITE FORMULU DLQ WY�ISLENIQ RASSTOQNIQ OT TO�KI DO PLOS�
KOSTI� kAK OPREDELITX RASSTOQNIE MEVDU PARALLELXNYMI PLOSKOSTQMI�

�� zAPI�ITE RAZLI�NYE URAWNENIQ PRQMOJ W PROSTRANSTWE I POQSNITE
SMYSL PARAMETROW� WHODQ�IH W URAWNENIQ�

	� iZLOVITE SHEMU PRIWEDENIQ OB�EGO URAWNENIQ PRQMOJ W PROSTRAN�
STWE K KANONI�ESKOMU WIDU�


� kAK OPREDELQETSQ WZAIMNOE RASPOLOVENIE PRQMYH W PROSTRANSTWE �
zAPI�ITE FORMULY DLQ OPREDELENIQ UGLA MEVDU PRQMYMI W PROSTRANST�
WE� USLOWIQ PARALLELXNOSTI I PERPENDIKULQRNOSTI PRQMYH W PROSTRAN�
STWE�

�� wYWEDITE FORMULU DLQ WY�ISLENIQ RASSTOQNIQ OT TO�KI DO PRQ�
MOJ W PROSTRANSTWE� kAK OPREDELITX RASSTOQNIE MEVDU PARALLELXNYMI
PRQMYMI W PROSTRANSTWE�

�� kAK OPREDELQETSQ WZAIMNOE RASPOLOVENIE PRQMOJ I PLOSKOSTI W

PROSTRANSTWE � zAPI�ITE FORMULY DLQ OPREDELENIQ UGLA MEVDU PRQMOJ

I PLOSKOSTX�� USLOWIQ PARALLELXNOSTI I PERPENDIKULQRNOSTI PRQMOJ I

PLOSKOSTI�
� kAK NAJTI TO�KU PERESE�ENIQ PRQMOJ I PLOSKOSTI W PROSTRANSTWE�
��� nAZOWITE POWERHNOSTI ��GO PORQDKA I NAPI�ITE IH KANONI�ESKIE

URAWNENIQ�
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU M������� ��
PARALLELXNO DWUM WEKTORAM �a� � f
� ����g� �a� � f�� ����g nAJTI RAS�
STOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OT�
SEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � �y � �z � � � �
�x � �y � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ
�����
����

x � �t � �
y � t� �
z � t� �

I PLOSKOSTX� �x � 
y � ��z � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA �TU PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� 	�� B��	���� ��� C�����
����� D���� �� ���
sOSTAWITX URAWNENIE GRANI ABC I URAWNENIE WYSOTY DH� OPU�ENNOJ
NA �TU GRANX� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � z� � �z �� x� � y� � �z � ���

�� z � ��x
�

	
�
y�

�
� �� y� � �y � z � �

	� x� � y� � z� � �x � � 
� z � � �
p
� � x

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

��

������������

z � x��
x� y � 
�
y � �x
z � ��

��

������������

x� � y� � �z��
x� � y� � �z
x � �� y � ��
�x � �� y � ��
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI

M����������� M���� �� �� PARALLELXNO PRQMOJ
x� 	

�� �
y

�
�
z � �



� nAJTI

RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY�
OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � y � �z �  � �
��x � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� dOKAZATX� �TO PRQMYE PARALLELXNY�

L� �
x� �

�
�
y � �

�� �
z

	
� L� �

�����
����

x � ��t � �
y � �t� �
z � ���t � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� W KOTOROJ LEVAT �TI PRQMYE�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A���� �� 
�� B������ ��� C����� 	� ��� D��	� ������
nAJTI UGOL MEVDU GRANX� AwD I REBROM BC� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � y� � �� �z �� x� � z� � �y � ���

�� �x� � y� � �
 �� x� � � � z
	� x� � �y� � z � � 
� z �

p
x � y�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

x �
q
y���

x� y � ��
z � �� z � �� x � �

b�

������
x� � y� � z� � ��
z �

p
x� � y�
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU M���� �����

I PRQMU�

�����
����

x � �t � �
y � �t � �
z � �t� �

� nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ

PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO

UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � �y � �� � �
	y � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� sOSTAWITX URAWNENIE PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU A������ �� I
PERESEKA��U� PRQMU� �����

����

x � t� �
y � 	
z � t � �

POD PRQMYM UGLOM�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A���� �� ��� B����������� C��� ������ D������ ���
nAJTI UGOL MEVDU GRANX� AC I REBROM CD� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � y� � z� � 	y � � �� y� � �z� � x�

�� x� � �� �z �� x� � y� � z� � �
	� z � �� x� � y� 
� z � � �

p
y � x�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

� � y � x� � z��
y � ��
x � �

b�

���������

z � x�
y� � x
x � �� z � �
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE PARALLELXNYE
PRQMYE

l� �

�����
����

x � �t� �
y � �t � �
z � �t � �

l� �

�����
����

x � ��t � �
y � 
t� �
z � �t� 	

�

nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PI�
RAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
	x � �y � �z � � � �
x� �y � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PLOSKOSTX� 	x� y� �z �� � �
I PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI A����� �� �� I A���� 
� ���
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII PRQMOJ NA DANNU� PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� ��� B���������� C��� �� ��� D���� �� ��� sOSTAWITX URAWNE�
NIE I NAJTI DLINU WYSOTY DH � OPU�ENNOJ NA GRANX ABC� nAJTI OB�EM
PIRAMIDY

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � 
x � y� � �y � z� � ��z � � �� z� � y� � �x�

�� � � x � y� � z� �� y� � 	 � z
	� x� � z� � �z 
� x � �pz � y�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������������

y � x�
y � ��x�
y � ��
z � x� � �y�

z � �

b�

���������

y� � x� � z��
x� � z� � ��
y � �
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI
M����������� M���� ���	� PERPENDIKULQRNO PLOSKOSTI
�x�
y��z�� � � nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOS�
KOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
x � y � �z � �� � �
�x � y � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ

x � �

�
�
y

�
�
z � �

�
I PLOSKOSTX� �x� y � �z � � � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII PRQMOJ NA DANNU� PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A���� ������ B��� �� ��� C��� ������ D���� �� ���
COSTAWITX URAWNENIQ GRANIABD I WYSOTY CH � OPU�ENNOJ NA �TU GRANX�
nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � y� � 
z � � �� x� � x � y� � �

��
x�

�
� y�


� z� � � �� x� � � � z

	� x� � y� � z� � �y � �� 
� x � � �py � z�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

�������������

z � y�
y �

p
� � x�

y �
x� �

�
�

z � �

b�

���������

�
� x� � y� � �z�
x� � y� � ��
z � �
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI
M����������� M���� ����� PARALLELXNO WEKTORU �a � f���	��
g nAJTI
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY�
OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � y � z � �� � �
x� �y � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ

x � �

�
�
y

�
�
z � �

�

I PLOSKOSTX�� PROHODQ�EJ �EREZ TRI TO�KI

A���� 	����� A����� 
� �� I A����� �� ���
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� nAJTI RASSTOQNIE OT TO�KI M��� ����� DO PRQMOJ

x� 	

�
�
y � �

�
�
z � �

�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � y� � z� �� x � ��y� � z��
�� y� � 
x � � �� x� � y� � �x � �
	� x� � y� � z� � �z � � 
� x � � �

p
y � z�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

z � �
 � x� � y��
x � y � ��
x � �� y � �� z � �

b�

������
x� � y� � z� � ���
x� � y� � ��
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU M����� �� ��
PARALLELXNO DWUM WEKTORAM �a� � f�� �� �g� �a� � f�� �� �g nAJTI RASSTOQ�
NIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAE�
MOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � y � z � � � �
�x � y � �z � 
 � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ
�����
����

x � �t � �
y � �t � �
z � �t � �

I PLOSKOSTX� x� �y � �z � �� � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A���� ������ B��� 	����� C��	���� ��� D����� ������
sOSTAWITX URAWNENIQ GRANIABC I WYSOTY DH � OPU�ENNOJ NA �TU GRANX�
nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � z� � ��y � ��� �� z� � y� � �
�� x� � y� � z� � � �� x� � � � z

	� x� � y� � z� � x � y � z 
� x y � �

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

������������

z � y��
�x � �y � 
�
x � ��
z � �

b�

���������

x� � y� � z� � �z � ��
z � ��x� � y��
z � �
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI

M������� ��� M������� �� PARALLELXNO PRQMOJ
x � �

�
�

y � �

�� �
z � �

�
�

nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRA�
MIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�

x � 	y � �z � � � �

x � 	y � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� dOKAZATX� �TO PRQMYE PARALLELXNY�

L� �
x

�� �
y � �

�
�
z � �

�
� L� �

�����
����

x � 
t � �
y � ��t � �
z � ���

sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� W KOTOROJ LEVAT �TI PRQMYE�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� 
�� B��� �� ��� C���� �� ��� D���� 
�����
nAJTI UGOL MEVDU GRANX� AD I REBROM BC� nAJTI OB�EM PIRAMIDY

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� �x� � y� � z� �� z� � y� � �
�� z� � x� � y� � � �� �y � 	 � x�

	� z � � � x� � y� 
� y �
p
� � x

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

������������

z � ��
z � �x�
x � y � ��

x �
q
y��

b�

���������

x� � y� � z� � R��
x� � y� � R�R� �z��
z � �
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU

M����� �� 	� I PRQMU�
�����
����

x � �t� �
y � ��t
z � ��t � 	

� nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOOR�

DINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT

KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
x� 	y � �z � �� � �
x� y � z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI PROEKCI� TO�KI A��������� NA PRQMU�
�����
����

x � t� �
y � �t � ��	
z � t

�� w TREUGOLXNOJ PIRAMIDE S WER�INAMI W TO�KAH

A���� �� 	�� B��	���� ��� C�����
����� D���� �����
NAJTI UGOL MEVDU GRANQMI ABC I BCD�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� z� � y� � x �� y� � � x

��
x�


� y� � z� � � �� y� � z� � �z � �

	� �x� � z� � y 
� z � �p� � y

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

x� � y� � �x�
z � x�
z � �x

b�

���������

x� � y� � �� � z�
x� � y� � z�

�z � ��
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aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE

�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE PARALLELXNYE
PRQMYE

l� �

�����
����

x � �t� �
y � �t � �
z � ��t

l� �

�����
����

x � ��t � 	
y � ��t � 

z � �t� �

� nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA

KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX�
OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
	x � y � �z � � � �
x � y � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PLOSKOSTX� x��y��z��� � �
I PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI A������	� �� I A������� ���
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII PRQMOJ NA DANNU� PLOSKOSTX�

�� nAJTI KOORDINATY TO�KI PERESE�ENIQ MEDIAN TREUGOLXNIKA S WER�I�
NAMI A�����	� ��� B��
� ������ C��� 
�����
nAJTI PLO�ADX TREUGOLXNIKA�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� y� � �x � � �� x� � �x � y� � �

��
x�

�
� y� � z� �� x� � �y� � �� �z

	� x� � y� � z� � �x 
� x � �p� � y� � z�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

z � x� � y��
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I PLOSKOSTX� �x � y � 	z � �� � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII PRQMOJ NA DANNU� PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A���� ������ B��� 	����� C��	���� ��� D��� 	� ���
COSTAWITX URAWNENIE GRANI ABD I URAWNENIE WYSOTY CH� OPU�ENNOJ
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�� x� � y� � z �� �z � � � y�
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� � �� x� � z� � �
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�� M���
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�
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I PLOSKOSTX�� PROHODQ�EJ �EREZ TRI TO�KI

A����� ������ A������� �� I A���� �����
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� nAJTI RASSTOQNIE OT TO�KI M������� �� DO PRQMOJ
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�
y � �
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�
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�� x� � y� � �x �� �z � �
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� y�
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�
z�
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� � �� z � � � ��x� � �y��
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� x � � �py

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ
�����
����

x � �t � �
y � 	t� �
z � �t � �

IPLOSKOSTX� �x � y � �z � �� � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� nAJTI KOORDINATY TO�KI PERESE�ENIQ MEDIAN W TREUGOLXNIKE S WER�
�INAMI A��� 	����� B���� 
� ��� C���� �� ���

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� �� z � �x� � �y� �� z� � x�

�
� �

�� � � �z �
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�� x� � y� � z��

	� x� � y� � z� � �x � �z � � � � 
� z � � �
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x

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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z � 
 � x� � y��
x � �� y � �� z � �

b�

���������

x � ��
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI
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� �� PARALLELXNO PRQMOJ
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 � �
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t � �
y � ��t � �

z � ��� L� �
x � �
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�
y � �

	
�
z � �

��
�

sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� W KOTOROJ LEVAT �TI PRQMYE�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� ��� B��� ������ C�
� �� ��� D��� 	�����
nAJTI UGOL MEVDU GRANX� AwD I REBROM BC� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� z � � y� �� x� � �y� � �

�� y� �
z�


� x�

�
� � �� x� � z� � �� �y

	� y� � �z� � x� 
� y � �� �p
x

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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�y � z � ��
x� � y�
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I PRQMU�
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����

x � 	t� �
y � ��t � 	
z � �t � �

� nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ

PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO

UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
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y � ��z � � � �
	x� �	y � �	z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI PROEKCI� TO�KI A������� NA PRQMU�
�����
����

x � �t� ��	
y � �t
z � t � �

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� ��� B���������� C��	�������� D���� �� ���
nAJTI UGOL MEVDU GRANQMI AwC I BCD� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� y� � �y � �x �� x� � z� � 
�� x� � y� � �z� � � �� z �  � x� � y�

	� y� � ��x� � y�� 
� x� � �
p
�� z

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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������������

x� � y� � �y�
x� � y� � �y�
z � x� � y��
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���������

z �
p
� � y�
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE PARALLELXNYE
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l� �

�����
����

x � �	t � �
y � t� 

z � �t

l� �

�����
����

x � 	t � �
y � �t � �
z � ��t � �

� nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA
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�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
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x� �y � �z � �� � �
x� �y � 
z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PLOSKOSTX� x��y� 	z� �
� I PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI A�������� �� I A����� �� ���
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII PRQMOJ NA DANNU� PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� ������� B���� ���	�� C��
� ������ D������ ���
sOSTAWITX URAWNENIE I NAJTI DLINU WYSOTY DH� OPU�ENNOJ NA GRANX

ABC� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � z� � � �� �z � � � y�

��
x�

�
� y�

�
� z� � � �� y� � z� � x���

	� y � x� � �z� 
� �z � � �
p
x � y�

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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���������

z � �� y��
y � x����
z � �
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������
��x � y� � z��
x � ��
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M����� �� ��� M�����	���� PERPENDIKULQRNO PLOSKOSTI
�x�	y��z��� � � nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOS�
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y � �
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�
z � 


�� I PLOSKOSTX� �x � y � 
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sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII PRQMOJ NA DANNU� PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� ��� B������ ��� C��� �� ��� D���� �� 	��
COSTAWITX URAWNENIE GRANI ABD I URAWNENIE WYSOTY CH� OPU�ENNOJ NA
�TU GRANX� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� �x� � y� � z� �� x� � y� � �

��
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�
� y�

�
� z� � � �� �z � � � x�

	� z � �x� � �y� 
� �x � 	 �
p
y � �

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY�
OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
x � 	y � z � 	 � �
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I PLOSKOSTX�� PROHODQ�EJ �EREZ TRI TO�KI A�������� ���
A���� ����� I A�����	� ���
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�
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x � �

�� �
y � �
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�� pOSTROITX POWERHNOSTI
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�� y � � z� �� x� � y� � z� � �z
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�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI
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sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A��� �� 
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sOSTAWITX URAWNENIE GRANI ABC I URAWNENIE WYSOTY DH� OPU�ENNOJ NA
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�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

�z � x� � y��
z �

p
� � x� � y��

z � �
b�

���������������

x � ��
y � �x�

y � ��
x � y � z � ��
z � ��



d R

aNALITI�ESKAQ GEOMETRIQ W PROSTRANSTWE
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M���� ������ M���������� PARALLELXNO PRQMOJ
x � �

	
�
y

�
�
z � �

�� � nAJ�

TI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY�
OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
	x � y � �z � � � �
x� y � �z � � � �
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nAJTI UGOL MEVDU GRANQMI AwC I BCD� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � z� � �� �y �� x� � y� � �z � ���

�� x� � �y� � z� � �
 �� y� � �� z
	� x� � z� � �x 
� �z � �

p
�� x � �

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

z� � x� � y��
	x � y � 	�
x � �� y � �� z � ��

b�

������
�x� � �y� � � � z�
z � 	 � �x� � �y�
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE PARALLELXNYE
PRQMYE

l� �

�����
����

x � �t� �
y � �	t � �
z � �t � 

l� �

�����
����

x � �t � �
y � �	t � �
z � �t � 


� nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA

KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX�
OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � �y � �z � � � �
�x � �y � �z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PLOSKOSTX� x��y��z��� � �
I PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI A���� ���	� I A��� �� ���
sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A������ ��� B���� �� ��� C��� ������ D���� �� ���
sOSTAWITX URAWNENIE I NAJTI DLINU WYSOTY DH� OPU�ENNOJ NA GRANX

ABC� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � �x � y� � 
y � z� � �z � � �� x� � �y� � z�

�� �� y � x��� � z��� �� z� � � � �x
	� y� � z� � 
z 
� �z � � � �

p
x � � � �

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

������������

y � ��
y � �x�
z � �

p
x�

x � �� z � ��

b�

���������

x� � y� � z� � ��
x� � y� � z� � �
�
z � x� � y�
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI
M�����	� ��� M���� ����� PERPENDIKULQRNO PLOSKOSTI
�x� �y� z � � � � nAJTI RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOS�
KOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OTSEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � y � �z � � � �
x � y � z � �� � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ

x � �



�
y � �

�
�
z � 	

�
I PLOSKOSTX� �x � �y � 	z � � � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A������ ��� B��� �� ��� C��� �� ��� D�
���� ���
COSTAWITX URAWNENIE GRANI ABD I URAWNENIE WYSOTY CH� OPU�ENNOJ NA
�TU GRANX� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � y� � �z � ��� �� x� � �y� � �
�� x� � y� � z��� � � �� z� � � � y
	� x� � �y� � �z � � 
� �x �

p
y � �

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

x� � y� � �x�
x� z � ��
z � �� �z � ���

b�

���������

x �
p
�� y� � z��

x �
p
y� � z��

y � ��
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ DWE TO�KI
M���� ����� M��	� �� �� PARALLELXNO WEKTORU �a � f�� 
���g nAJTI RAS�
STOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OT�
SEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�

x � �y � z � � � �
x � �y � �z � 	 � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� sOSTAWITX URAWNENIE PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU A���� �� �� I
PERESEKA��U� PRQMU� �����

����

x � t� �
y � ��t � 	�	
z � �	t

POD PRQMYM UGLOM�

�� nAJTI RASSTOQNIE OT TO�KI M��� ����� DO PRQMOJ� PROHODQ�EJ �EREZ
DWE TO�KI A���� ���
� I A���� �� ���

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � z� � y� �� x� � y� � � � �z

��
x�

�
� y�



� z� � �� �� x� � � y�

	� 
 � �x� � �z� 
� z � �
p
y � �

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

������������

z � ��
x � ��
y � �x�
z �

p
y�

b�

���������

x� � y� � � � z�
x � y � ��
x � �� y � �� z � ��
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU M��	���� ��
PARALLELXNO DWUM WEKTORAM �a� � f�� �� 	g� �a� � f�� �� �g nAJTI RASSTOQ�
NIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ POLU�ITX KANONI�ESKIE I PARAMETRI�
�ESKIE ��

�
x � 	y � �z � 	 � �
�x � 	y � z � 	 � �

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ
�����
����

x � t� �
y � �	t � �
z � �t � �

I PLOSKOSTX� 	x� y � �z � � � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA �TU PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A���� �� ��� B����������� C��� ������ D������ ���

sOSTAWITX URAWNENIE GRANI ABC I URAWNENIE WYSOTY DH� OPU�ENNOJ NA
�TU GRANX�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x � �y � y�

�� x� � z� � �
�� y� � z� � �x� ���

�� �� x � z� � y�

	� z � � � x� � y� � �x � �y � 
z

�� pOSTROITX TELO� OGRANI�ENNOE POWERHNOSTQMI

a�

���������

z � � � y��
z � � � y��
x � ��� x � ��

b�

���������

x� � y� � z� � �
x� � y� � ��
y � ��
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�� sOSTAWITX URAWNENIE PLOSKOSTI� PROHODQ�EJ �EREZ TO�KU M����� �� ��
PARALLELXNO DWUM WEKTORAM �a� � f�
� �� �g� �a� � f����� �g nAJTI RAS�
STOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO �TOJ PLOSKOSTI I OB�EM PIRAMIDY� OT�
SEKAEMOJ PLOSKOSTX� OT KOORDINATNOGO UGLA�

�� iZ OB�IH URAWNENIJ PRQMOJ
��
�
�x � �y � z � � � �
�x � y � 	z � � � �

POLU�ITX EE KANONI�ESKIE I PARAMETRI�ESKIE URAWNENIQ� oPREDELITX
RASSTOQNIE OT NA�ALA KOORDINAT DO PRQMOJ�

�� nAJTI TO�KU PERESE�ENIQ I UGOL MEVDU PRQMOJ
�����
����

x � �t � �
y � t� �
z � t� �

I PLOSKOSTX� �x � 
y � ��z � ��

sOSTAWITX URAWNENIE PROEKCII DANNOJ PRQMOJ NA �TU PLOSKOSTX�

�� dANY WER�INY TREUGOLXNOJ PIRAMIDY

A������ 	�� B��	���� ��� C�����
����� D���� �� ���
sOSTAWITX URAWNENIE GRANI ABC I URAWNENIE WYSOTY DH� OPU�ENNOJ
NA �TU GRANX� nAJTI OB�EM PIRAMIDY�

�� pOSTROITX POWERHNOSTI

�� x� � z� � �z �� x� � y� � �z � ���

�� z � ��x
�

	
�
y�

�
� �� y� � �y � z � �

	� x� � y� � z� � �x � � 
� z � � �
p
� � x

�� pOSTROITX OBLASTX� OGRANI�ENNU� POWERHNOSTQMI

��

������������

z � x��
x� y � 
�
y � �x
z � ��

��

������������

x� � y� � �z��
x� � y� � �z
x � �� y � ��
�x � �� y � ��


